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ESTADÍSTICA TEÓRICA II. ENERO 2011  1ª SEMANA 
 PRIMERA PARTE: CUESTIONES 

 
 Respuesta.- 
 Sean X e Y variables aleatorias normales e independientes N(µX, σX) y N(µY, σY) 
respectivamente, con σX y σY conocidas y tomemos muestras de tamaño n para la variable X y 
de tamaño m para la variable Y. Entonces, para las medias muestrales se cumple que: 
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 Respuesta.- 
 Una de las condiciones de regularidad de Wolfowitz  es que el campo de variación de la 
variable aleatoria no dependa del parámetro θ. La variable aleatoria propuesta no cumple las 
condiciones de regularidad de Wolfowitz pues su campo de variación es 0 ≤ x ≤ θ. Luego no 
podemos asegurar que la varianza del estimador se pueda acotar inferiormente. 

 
 Respuesta.- 
 Se desea construir un intervalo del 100(1–α)% de confianza para la media µ, usando 
como estimador la media muestral X , de forma que el error de estimación µ−X  no supere 
cierto valor ε > 0. 
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 Respuesta.- 
 Supongamos una variable aleatoria X con función de distribución F0(x). Sea  S1, S2, ..., 
Sk una partición del campo de variación de X. tal que pi = P[X ∈ Si].  
 Supongamos ahora una muestra aleatoria de tamaño n tal que ni observaciones 

pertenezcan a Si, i = 1, 2..., k;  nn
k

1n
i =∑

=
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 Planteamos el contraste: 
  H0: la muestra pertenece a la población con función de distribución F0(x) 
  H1: la muestra no pertenece a la población con función de distribución F0(x). 
 Supuesta H0, el valor esperado de observaciones en la clase Si será n·pi. Se sabe que  el 
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 Solución.- 

 La función de verosimilitud: L = 
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 Veamos si θ̂  es insesgado. Se tiene que ( ) ( )
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es insesgado. 
 θ̂  es consistente porque los estimadores obtenidos por el método de la máxima 
verosimilitud lo son. 
 Para ver si θ̂  es suficiente, aplicaremos el teorema de factorización de Fisher-Neyman. 

Para ello, llamemos t = T(x1, x2, ..., xn) = 4
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Llamando g(T(x1, x2, ..., xn), θ) = θ
−−θ
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factorización f(x1, x2, ..., xn; θ) = g(T(x1, x2, ..., xn), θ)· h(x1, x2, ..., xn), luego  θ̂  es suficiente. 
 

 
 Solución.- 
 Sea p la proporción de votos favorables al sr. P. Consideramos las hipótesis: 
  H0: p ≥ 0,7 
  H1: p < 0,7 
 Supuesta p = 0,7, la proporción muestral p  se distribuye aproximadamente normal 
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En las tablas de la normal N(0,1) encontramos que 0,1 = P(Z ≤ –1,28),. Por otra parte, la 

proporción muestral obtenida 62,0
800
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−≅
− ,  luego 

rechazaremos H0 y, consecuentemente, el sr. Q no se retirará de las primarias 
 


