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 PROBLEMAS 

 
 Solución.- 
 Aplicamos el lema de Neyman-Pearson: 
( )
( ) 1

21
1
2

1
1

0
2

0
1 K

xx4
1

x2·x2
x·x

2,L
1,L

≤==
=θ
=θ

x
x , de donde x1·x2 ≥ 

1K4
1 . Poniendo K = 

1K4
1 , la mejor 

región crítica será de la forma  x1·x2 ≥ K. 
 Las variables aleatorias X1 y X2 son independientes e idénticamente distribuidas siendo 
su función de densidad respectiva, bajo la hipótesis nula,  f(x) = 1, 0<x<1  y cero en el resto de 
la recta real, luego la función de densidad de la variable bidimensional (X1, X2)  sería  

f(x1,x2) = f1(x1)·f2(x2) = 1, 0 < x1 < 1, 0 < x2 < 1, y cero en el resto del plano 
 Así pues, para la mejor región crítica de tamaño α = 0,1, se cumplirá: 
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=  1 − K + KlnK, de donde K(1−lnK) = 0,9. 
 Teniendo en cuenta que 0 < K < 1, podemos hallar un 
valor aproximado de K con la ayuda de la calculadora, 
obteniéndose que K ≅ 0,587 
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 Solución.- 

a) Calculamos E(X) = 2θ–2 ( )
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Igualamos X
3
=

θ , de donde X3θ =ˆ . 
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·3XE3XE3X3Eθ̂E , luego θ̂  es insesgado. 

Estudiemos la eficiencia: 

 Calculamos σ2 . Tenemos que E(X2) = ( )
64
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de donde σ2 = E(X2) – E(X)2 = 
1896
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 De aquí obtenemos Var ( )θ̂  = ( ) ( )
n2n
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 Calculamos ahora la cota de Cramer-Rao: 
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 Luego la cota de Cramer-Rao vale cero, y, por tanto θ̂  no es eficiente. 


