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PRIMERA PARTE: CUESTIONES TEORICO-CONCEPTUALES
1. {Como le afecta al Coeficiente de Variacion los cambios de origen y de escala?.
Respuesta.-
Teniendo en cuenta que E(X+a) = E(X) + a, Var(X+a) = Var(X), E(aX) = aE(X) y
Var(aX) = a’Var(X) se tiene:
Oy Ox _, Ox

Cambio de origen: sea Y = X +a — CVy = =
E(Y) E(X)+a E(X)

— si que se ve

afectado.

Gy _ a0y _ Oy
E(Y) aBE(X) EX)
2. ;Qué entendemos por muestra aleatoria simple?.

Cambio de escala: sea’Y =aX— CVy = — no se ve afectado.

Respuesta.-
Sea X una variable aleatoria, en una determinada poblacion, con funcion de distribucion
F(x). Las variables X;, X,, Xj, ...., X, constituyen una muestra aleatoria simple de tamafio n

de dicha poblacion, si son independientes y su funcion de distribucion es F(x).

3. (Son eficientes los estimadores obtenidos por el método de los momentos? (razonar
la respuesta).

Respuesta.-

Aunque en algunos casos (por ejemplo, cuando se quieren estimar momentos
poblacionales) son insesgados, en general los estimadores obtenidos por el método de los
momentos no son insesgados, por tanto no son eficientes.

4. ;Como se comporta el error de tipo Il cuando disminuye el error de tipo I si el
tamafo de la muestra permanece fijo? ;y si el tamafio de la muestra aumenta?

Respuesta.-

Si el tamafio de la muestra permenece fijo, entonces si disminuye la probabilidad de
error de tipo I, aumenta la probabilidad de error de tipo II.

Si el tamafio de la muestra aumenta, entonces, para un nivel de significacion a fijo, la
probabilidad de error de tipo II disminuye

PROBLEMAS

1.- Dada una poblacion N(g7), v los estimadores de la media poblacional x4,
para muestras aleatorias simples de tamafio n=3:

s 1
6= (X, + X, +X,)

s o1 1 1
92 = E;‘ll + 5)1'2 + Z‘-‘[_‘
Se pide:
1. Comprobar si los estimadores 6,y 6, son o no insesgados.

2. Calcular la varianza de ambos estimadores.
3. (Son ambos estimadores eficientes?
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Solucion.-

1. E(él)zl(E(X1)+E(X3)+E(X3)):3?M: u, luego él es insesgado

E(é ) E(X )+— E(X )+— E(X )= (1 1+ 1)“22“’ luego éz no es insesgado

2 3 4 12

2. Var(Al) ;(Var(X )+ Var(X,) + Var(X, )) 3;9 29
Var(é )—lVar(X )+— Var(X )+iVar(X )= (1 +l+ij49:&
4 16 4 9 16 144

3. 0, no es eficiente por no ser insesgado.

Para comprobar si lo es él , calcularemos el valor de la cota de Frechet-Cramer-Rao:
1

2 M
o (Mnf(x,e)j
00
(x-n) 2
e 1 (x—p)
Tenemos que f(x,u) = e % - Inf(x,u) = In —
que f(x,p) oTZn (x,1) o 20

Olnf(x,p) x-p N | B 1 B c ~_©

woo nEKalngS"“)ﬂ nEHXG‘Z“jZ} " nE[x—p)’] no’

Var(@ ) Luego él es eficiente.

siendo en este caso 0 = .

_4

2.- Se selecciona una muestra aleatoria de 600 personas, preguntandoles si
utilizan Internet en el trabajo, 240 de ellas responden afirmativamente. Se
pide obtener un intervalo de confianza al nivel del 95% para estimar la
proporeidn real de personas que usan Internet en el trabajo.

Solucion.-
Siendo p la proporcion poblacional y p la proporcion muestral, el intervalo de

confianza para p es: {f) -z, JM ,p+z, ,/M} En la tabla de la distribucion normal
2 n 2 n

N(0,1), para una probabilidad 0,95 encontramos que z_, = 1,96, luego el intervalo seria:

2

' 240(1 240) 240(12%)
240 | 5616001 600) 240, o0 [600L 600
600 600 600 600

=[0,36 ; 0,44]
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